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Zadanie 1:

Udowodni¢ przez indukcje, ze

n ) 2 1 2
Zk3 = % dlan >0
k=1

Zadanie 2:

Udowodni¢ przez indukcje, ze

11 ‘ 26n+1 + 32(7L+1) dla n > 0

Zadanie 3:

Udowodni¢ nieréwnos¢ Bernoulliego:
(1+2)">14+nx dla n>01i x> -1

Uwaga: x € R — liczba rzeczywista.

Zadanie 4:

Udowodnié, ze dla n > 2 ostatnig cyfra liczby 22" jest 6.

Zadanie 5:
Udowodni¢, ze srednia geometryczna ciagu rzeczywistych liczb dodatnich nigdy nie przekracza ich $redniej
arytmetyczne;j:

n

"Hak <

k=1

ay, dla n>1
1
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S

k

Wskazowka:
[T oznacza iloczyn ciagu liczb



Zadanie 6:

Ciag (an)nen- o} posiada nastepujaca definicje rekurencyjna:
dlan=1

= 1

n an_1-<1+ > dlan>1

n—1

Podaé (t.zn. zgadnaé i udowodnié¢) nierekurencyjny wzér, uzalezniajacy a, od n.

Zadanie 7 (domowe na punkty):

Podaé¢ wzoér na n-ty wyraz ciagu ag, a1, as, ... takiego, ze

e ap=11ay = —4, oraz
e kazdy wyraz oprocz zerowego jest Srednig geometryczng wyrazu poprzedzajacego i nastepujacego, czyli

Gp = +\/OQp_1 - Qpy1 dlan>1.

Wskazowka: prosze nie bac sie liczb zespolonych.

Uwaga:
Czas na przyslanie (na s.sokolowski@ans-elblag.pl): 2 tygodnie od zajeé z lab.2 — potem juz nie

przyjmuje rozwigzan. Liczba punktéw zalezy od oryginalnosci i elegancji rozwigzania.

Zadanie 8:
Ciag (an)nen-foy Posiada nastepujaca definicje rekurencyjna:

0 dlan=1
det ] 0.5 dlan=2
Un = n?—2
e . —1 d >3
an-1+a 2+n(n—1)(n—2) an

Poda¢ (t.zn. zgadna¢ i udowodni¢) nierekurencyjny wzor, uzalezniajacy a, od n.
Prosze zwroci¢ uwage, ze rekursja jest tu gltebsza: siega od n az do n — 2.

Zadanie 9:

Ciag (an)nen posiada nastepujaca definicje rekurencyjna:

1 dlan=20
3 dlan=1
an df g dlan=2
4 2
p_1 + 20p_o + =2 glan >3
3an—3

Poda¢ (t.zn. zgadna¢ i udowodni¢) nierekurencyjny wzor, uzalezniajacy a, od n.
Prosze zwroci¢ uwage, ze tu rekursja jest jeszcze gtebsza: od n az do n — 3.




